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Φυλλάδιο 5

1) ΄Εστω T : (X, ‖ · ‖1) → (Y, ‖ · ‖2) τελεστής γραμμικός αλλά όχι συνεχής. Δείξτε οτι υπάρχει
ακολουθία (xn) ∈ X τ.ω. xn → 0 και ‖Txn‖2 →∞.

2) ΄Εστω T : C[0, 1]→ IR το γραμμικό συναρτησιακό

Tf = f(0) .

Δείξτε οτι

(α) αν εφοδιάσουμε τον C[0, 1] με την νόρμα ‖f‖∞ = supx∈[0,1] |f(x)|, τότε ο T είναι φραγμένος και
υπολογίστε τη νόρμα του.

(β) αν εφοδιάσουμε τον C[0, 1] με την νόρμα

‖f‖1 =
∫ 1

0

|f(x)|dx ,

ο T είναι μη φραγμένος.

3) Σελ. 81, Ασκηση 1.
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